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偏微分可能性
I D ⊂ R2：領域 a domain；P = (a, b) ∈ D

I f : D → R：2変数関数

定義
I f が P で x に関して偏微分可能 であるとは極限値

lim
h→0

f(a+ h, b)− f(a, b)

h

が存在すること．
I f が P で y に関して偏微分可能 であるとは極限値

lim
k→0

f(a, b+ k)− f(a, b)

k

が存在すること．
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偏微分係数
I D ⊂ R2：領域；P = (a, b) ∈ D

I f : D → R：2変数関数
I f が P で（x, y に関して）偏微分可能

定義
極限値

fx(a, b) =
∂f

∂x
(a, b) := lim

h→0

f(a+ h, b)− f(a, b)

h
,

fy(a, b) =
∂f

∂y
(a, b) := lim

k→0

f(a, b+ k)− f(a, b)

k
.

を，それぞれ f の P における x に関する偏微分係数, y に関する
偏微分係数という．
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偏導関数
I D ⊂ R2：領域；P = (a, b) ∈ D

I f : D → R：2変数関数
I f がDの各点で（x, y に関して）偏微分可能

定義
2つの 2変数関数

∂f

∂x
: D 3 (x, y) 7−→ ∂f

∂x
(x, y) ∈ R,

∂f

∂y
: D 3 (x, y) 7−→ ∂f

∂y
(x, y) ∈ R

を各々 f の xに関する偏導関数, yに関する偏導関数 という．
偏微分する = 偏動関数を求める
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偏微分の計算
∂f

∂x
(x, y) = lim

h→0

f(x+ h, y)− f(x, y)

h

∂f

∂y
(x, y) = lim

k→0

f(x, y + k)− f(x, y)

k
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例
f(x, y) = log

√
x2 + y2
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例
f(x, y) = Tan−1 y

x
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例

f(x, y) =


2xy

x2 + y2
(x, y) 6= (0, 0)

0 (x, y) = (0, 0)
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