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広義積分の収束条件

事実 (事実 7.5)
区間 I = (a, b] で定義された連続関数 f , g がともに I 上で
f(x) = 0, g(x) = 0 を満たし，さらに

f(x) 5 g(x) (x ∈ I), かつ
∫ b

a
g(x) dx が収束する

ならば，広義積分 ∫ b

a
f(x) dx

は収束する．
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例

命題 (命題 7.9)
任意の実数 p と正の実数 a に対して∫ ∞

1
xpe−ax dx

は収束する．

I m: 正の整数，x = 0 ⇒ xm 5 m!ex (補題 7.6)
I p = 0, x = 0 ⇒ xp 5 Mex (系 7.7)
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例

命題 (例 7.10)
負でない実数 p に対して∫ ∞

0
xpe−x2

dx

は収束する．
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例

Γ(s) :=

∫ ∞

0
e−xxs−1 (s > 0)
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