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可算濃度
I A：有限集合 ) |A| 6= |N| かつ |A| 5 |N| = @0．
I X：無限集合 ) |N| 5 |X|．（命題 7.18）
定義
I @0 := |N |：可算濃度
I X が高々可算集合 def() |X| 5 @0

I X が 非可算集合 def() |X| > @0

位相空間論第一（講義） 連続の濃度 2024/05/21 2 / 10

XPEE
=> 7f : I X

MI countable
at most co table

&

uncountable



連続の濃度
事実
|R| = |(0, 1)| = |2N| = |R2| > @0

定義
@ := |R|（連続の濃度）
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um N > No



|R| = |(0, 1)|

(命題 9.1)
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f : 10 . 1) -> R
4

a 1 tan (x-1)(-z) +x.)
(J)

-

= tar (nx - E)



|(0, 1))| = |2N|

(定理 9.3)

定義
S ⇢ X に対して S の特性関数 �S : X ! {0, 1} を次で定める．

(
�S(x) =

(
1 (x 2 S)

0 (x 62 S)

定理 (定理 7.14)
全射 f : X ! Y が存在するならば，f � g = idY となる単射
g : Y ! X が存在する．
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|(0, 1)| > @0（対角線論法）
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無理数と超越数
I 無理数：有理数でない実数．
I 超越数：代数的数でない実数．
定義
実数 x が代数的数であるとは，整数を係数とする多項式の根となることである．
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|R| = |R2|

位相空間論第一（講義） 連続の濃度 2024/05/21 8 / 10

--

~ Be

II) = (C) complex numbers



命題
無理数全体（超越数全体）の集合の濃度は @ である．
命題 (命題 9.13)
⇤：可算集合，{A�}�2⇤：可算集合からなる集合族

)
S

�2⇤A� は可算集合
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ご聴講ありがとうございました．本日の課題はありません．
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