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関係
X：集合

定義 (テキスト 30ページ)
X の関係とは X ×X の部分集合のことである．
R ⊂ X ×X：関係

x ∼R y ⇐⇒ (x, y) ∈ R x, y は R関係にある

例 (同値関係：定義 5.16)
関係 ∼ が同値関係:
I x ∼ x

I x ∼ y ⇒ y ∼ x

I x ∼ y and y ∼ z ⇒ x ∼ z
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順序関係
X：集合，5：関係

定義 (定義 10.1)
関係 5 が X の順序関係 ⇔ 任意の x, y, z ∈ X に対して次が成
り立つ：
I x 5 x

I x 5 y and y 5 x ⇒ x = y

I x 5 y and y 5 z ⇒ x 5 z

例：X = 2Y
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順序関係
(X,5)：順序集合

定義 (定義 10.1)
5 が全順序

⇔ 任意の x, y ∈ X に対して x 5 y または y 5 x．

x < y
def⇔ x 5 y and x 6= y.

例：N, Z, Q, R
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C
辞書式順序：x+

√
−1y � s+

√
−1t ⇔ (例 10.8)
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順序同型
(X,5X), (Y,5Y )：順序集合
f : X → Y

定義 (定義 10.9)
I f が順序準同型 ⇔ “x1 5X x2 ⇒ f(x1) 5Y f(x2)”

I f が順序同型⇔ f が順序準同型全単射で，f−1 も順序準同型

例：(C,�) 3 x+
√
−1y 7→ x ∈ (R,5)
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