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ユークリッド空間
(Rn, d)：ユークリッド空間1

I B(x, r) := {y ∈ Rn ; d(x, y) < r}：中心 x, 半径 r の開球体．

1以下の議論のほとんどは一般の距離空間 (X, d) で成立する
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内点・外点・境界点
S ⊂ Rn

定義 (定義 13.4)
x ∈ Rnが
I S の内点 ⇔ B(x, ε) ⊂ S を満たす数 ε > 0 が存在．
I S の外点 ⇔ x は Sc の内点．
I S の境界点 ⇔ x は S の内点でも外点でもない

S◦ := {x ; x は Sの内点} Sの内部
Se := {x ; x は Sの外点} Sの外部
∂S := {x ; , x は Sの境界点} S の境界
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内部の性質
S ⊂ Rn

Fact (系 13.7)
(S◦)◦ = S◦ ⊂ S
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閉包
S ⊂ Rn

定義 (定義 13.8)
x が S の触点⇔ 任意の ε > 0 に対して S ∩B(x, ε) 6= ∅

I x ∈ S◦ は S の触点
I x ∈ ∂S は S の触点
I x ∈ Se は Sの触点ではない．

S := {x ∈ Rn ; x は Sの触点} (S の閉包)
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閉包の特徴付け

命題 (命題 13.12)
S = S◦ ∪ ∂S
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