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開集合・閉集合
(X, d)：距離空間；S ⊂ X

定義 (定義 13.4)
I S が開集合 ⇔ S = S◦．
I S が閉集合 ⇔ S = S．

I X は開集合，X は閉集合．
I ∅ は開集合，∅ は閉集合．
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開集合・閉集合と内部・閉包

命題 (命題 14.3)
I S◦ は S の最大の開部分集合である．
I S は S を部分集合として含む最小の閉集合である．
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開集合・閉集合と補集合

定理 (定理 14.4)
I 開集合の補集合は閉集合．
I 閉集合の補集合は開集合
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開集合系
(X, d)：距離空間
O := {S ⊂ X ; S は開集合} ⊂ 2X：開集合系

定理 (定理 14.8)
I ∅, X ∈ O
I S1, S2 ∈ O ⇒ S1 ∩ S2 ∈ O
I {Sλ}λ∈Λ：O の集合族⇒

⋃
Sλ ∈ O
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閉集合系
(X, d)：距離空間
A := {T ⊂ X ; S は閉集合} ⊂ 2X：閉集合系

定理 (定理 14.11)
I ∅, X ∈ A
I T1, T2 ∈ A ⇒ T1 ∪ T2 ∈ A
I {Tλ}λ∈Λ：A の集合族⇒

⋂
Tλ ∈ A
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